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Wynika stad, ze /BAE = /FCE. Ale zgodnie z poj¢ciem pospolitym 5, catosé jest wigksza od kazdej
z jej czgsei, wigc /DCA > /FCE. Stad kat zewnetrzny /DCA jest wigkszy od /BAE, ktdry jest prze-
ciwleglym katem wewnetrznym tego trdjkata.

n

Podobnie, przedtuzajac bok AC do punktu G, mozna pokazac, ze /GCB > /ABC. Poniewaz /GCB
i /DCA sa katami wierzchotkowymi (a wigc rownymi), od razu mamy /DCA wigkszy od ZABC, dru-
giego przeciwlegltego kata wewnetrznego.

Pomijajac fakt, Zze trzeba najpierw przyja¢ istnienie srodkow, glownym problemem w tym dowodzie
jest zatozenie Euklidesa z jego rysunku, ze jesli odcinek BE jest przedtuzony, to punkt F jest zawsze
~wewnatrz” kata DCA. Na podstawie postulatow, ktore przyjmuje — w odrdznieniu od rysunku — nie ma
nic, co uzasadniatoby ten wniosek. Jesli narysujemy wykres na zakrzywionej powierzchni kuli, to gdy
BE zostanie przedtuzony o wilasng dtugos¢ do F, punkt F znajdzie si¢ na dalekiej stronie kuli, a BF
moze by¢ tak dhugi, ze F wypadnie ,,na zewnatrz” kata DCA. Zamiast /DCA > /FCE, bytoby odwrotnie.

Podstawowy problem polega na tym, ze Euklides, przeprowadzajac swoj tzw. dowdd, przyjat za
pewnik, ze prosta jest nieskonczona. Krytyczny postulat w tym wzgledzie, twierdzenie 2, przyznaje
jedynie, ze prosta moze by¢ przedtuzana w sposdb ciagly — ze jest bez konca lub bez granic — ale nie-
koniecznie wynika z tego, ze prosta jest nieskonczona. Na sferze, gdzie rolg prostej petni koto wielkie
(koto, ktére ma ten sam $rodek co sfera), linia poprowadzona z danego punktu w koncu do niego wroci.
Poniewaz Euklides nie myslat o takiej mozliwosci, nie mial najwyrazniej zadnych watpliwosci, by po-
stepowac na podstawie twierdzenia 2.

Pierwszych 26 twierdzen Elementdw to twierdzenia o trdjkatach przystajacych, trdjkatach réwno-
ramiennych i o budowie prostopadtosciandw. Wsrod wynikdw znajduje si¢ rowniez twierdzenie o kacie
zewngtrznym oraz fakt, ze suma dwdch bokow trojkata jest wieksza od trzeciego boku. Tematyka ta
oparta jest gldwnie na bardzo starozytnych zrédlach. Zmiana charakteru nastepuje od twierdzenia 27.
Euklides wprowadza tu teori¢ réwnolegtosci, nie korzystajac jednak z postulatu rownoleglosci.



